3. MOMENT CIKARAN FONKSIYON TEKNIGi

Bagimsiz rastgele degiskenler dizisi verildiginde bu rastgele degiskenlerin
toplamlar1 seklinde tanimlanan yeni doniisim degiskenlerinin dagilimlarin1 bulmak
amaciyla yaygin bir sekilde kullanilir. X3, X,, ..., X,, rastgele degiskenleri bagimsiz olsun.
i=12, .., nigin X;rastgele degiskenlerinin moment iireten fonksiyonlarinin My, (t)
oldugu kabul edilsin.

Y = U (X, X5, ..., X,) =X X; doniisiimi tanimlansin. Moment ¢ikaran fonksiyonun

tanimindan Y rastgele degiskeninin Moment ¢ikaran fonksiyonu

My () =E (") =E (e Zi=1%i)

=E (e .etX2 ... et*n)
X;'ler bagimsiz oldugundan

=E (et®1).E (e**2)...E (et*n)
My (6) = My, (£). My, (©) ... My, (¢)

seklinde elde edilir.

Ornek: X rastgele degiskeni u ortalamali, 62 varyansh Normal dagilima sahip ise

rastgele degiskeninin dagilimini Moment c¢ikaran fonksiyon teknigini kullanarak

bulunuz?

Coziim:

X ~ N (u, 02) ise X rastgele degiskeninin Moment ¢ikaran fonksiyonunun

1
Mx(t) — e[zlt+50'2t2



oldugu biliniyor. Y rastgele degiskeninin Moment ¢ikaran fonksiyonu

X

_ tyy — t(ﬂ) _ X tp _ X _tu
My(t)=E(e"")=E(e" ¢ ’)=E(esc o)=E(ec.e o)

_tu 24 _tu t
=e o . E(es)=e a.MX(;)
t2

My(t) =ez

elde edilir. Elde edilen bu Moment ¢ikaran fonksiyon ise Standart normal dagilimin
Moment ¢ikaran fonksiyonu oldugundan Y rastgele degiskeni Standart normal dagilima

sahiptir ve Y ~ N(0,1) seklinde gosterilir.
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